Matemdatica de Ter Aho NUmeros Racionales con Tu Profesor Virtual

NUmeros Racionales

6.4 Transformacion de Racionales,
Fracciones a Decimales, Fraccion

6ta Unidad Generatriz.

Ensenemos a nuestras generaciones de relevo, como lograr
abundancia material enriquecida con valores, honor, familia y
solidaridad, evitando darle falsos héroes, cuya esencia es poder
desprendido de humanidad y nobleza.
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En esta leccion presentamos procedimientos que permiten transformar decimales
en fracciones y viceversa. Esto es de gran valor cuando se frata de efectuar
operacionesy cdlculos numéricos. Acompdnanos a conocer estos procedimientos.
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Matemdtica de Ter Afio NUmeros Racionales con Tu Profesor Virtual

Conocimientos Previos Requeridos )

Division con Decimales, Ampliaciéon y Reduccion de fracciones, Ecuaciones,
Despeje, Multiplicaciony Division por la Unidad Seguida de Cero.

Contenido )

Transformacion de Fraccionarios a Decimales, Fraccion Generatriz de Decimal
Exacto, Hallar la Fraccion Generatriz, Fraccion Generatriz de Decimal Periddico Puro
Fraccion Generatrizde Decimal Periodico Mixto, Ejercicios.

Videos Disponibles )

NUMEROS RACIONALES. Transformacién de Fraccionarios a Decimales. Ejercicio 1
NUMEROS RACIONALES. Fraccién Generatriz de Decimal Exacto

NUMEROS RACIONALES. Hallar la Fraccién Generatriz. Aplicando Férmulas

NUMEROS RACIONALES. Fraccién Generatfriz _de Decimal Peridédico  Puro.
Construyendo Ecuacion. E 1

NUMEROS RACIONALES. Fraccién Generatfriz _de Decimal Peridédico  Puro.
Construyendo Ecuacién. E 2

NUMEROS RACIONALES. Fraccién Generattiz de Decimal Periédico Puro. Aplicando
Férmula. E 1

NUMEROS RACIONALES. Fraccién Generatfriz_de  Decimal Periédico Mixto.
Construyendo Ecuacion. E |

NUMEROS RACIONALES. Fraccién Generatriz de Decimal Periédico Mixto. Ejercicio 1
NUMEROS RACIONALES. Fraccién Generatriz de Decimal Periddico Mixto. Ejercicio 2

Se sugiere la visualizacion de los videos por parte de los estudiantes previo al
encuentfro, de tal manera que sean el punto de partida para desarrollar una
dindmica participativa, en la que se use eficientemente el tiempo para fortalecer el
Lenguaje Matemdtico y desarrollar destreza en las operaciones.
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Guiones Diddacticos )

° NUMEROS RACIONALES. Transformacién de Fraccionarios a Decimales. Ejercicio 1.

Calcular el valor decimal de los siguientes racionales.

N 4y
4 325

Para calcular el valor decimal de una fraccidn debemos efectuar la divisidon

indicada como fraccion.

Dividimos 11 entre 4
Utilizando el 2 como primera cifra del cociente
obtenemos residuo 3.

11 |4

Colocamos una coma en el cociente para 30 275
agregar ceros al residuo, y continuamos la division 20
hasta llegar a residuo cero. 0
La forma decimal del racional once cuartos es u:2,75
2,75 4
Dividimos 457 entre 325 457 325
Utilizando el 1 como primera cifra del cociente
obtenemos residuo 132. 1320 1,40615384
Colocamos una coma en el cociente para 2000
agregar ceros al residuo, y continuamos la
division. Continuamos la division hasta que 500
notamos que se repiten las cifras del cociente. 1750
1250
4
457 1 40615384615384... 2750
325 1500
200
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° NUMEROS RACIONALES. Fraccién Generatriz de Decimal Exacto.

Fraccion Generatriz. Es la fraccion que da origen a un nimero decimal. Es decir, la
forma fraccionaria de un nUmero racional decimal. Para obtener la fraccidn
generatriz de un decimal, debemos primero aprender a reconocer si se trata de un
decimal exacto, un decimal periddico puro y un decimal periddico mixto.

Para obtener la fraccidn generatriz de un decimal, debemos primero aprender a
reconocer si se frata de un decimal exacto, un decimal peridédico puro y un decimal
periddico mixto.

En el objetivo 6.1 NUmeros Racionales. Definicién Segin su Forma y Segun su Vailor,
Fracciones vimos la clasificacion de los decimales. Ahora veremos como obtener la
fraccion generatriz para cada uno de los casos.

Fraccion Generatriz de un Decimal Exacto
Veamos coémo hallar la Fracciéon Generatriz de un decimal exacto con un ejemplo.

4,25 es un decimal exacto que tiene 2 cifras decimales el 405
paso a paso para hallar la fraccidon generatrizes como sigue. '
Primero escribimos una fraccién en la que el numerador es el 45
nUmero escrito sin la coma es decir, 425y el denominador es —
la unidad seguida de tanfos ceros como cifras decimales 100
tiene nuestro nUmero, es decir, 100.

Una vez que hemos establecido la fraccion, debemos

verificarsi se puede simplificar. 52.17
Descomponemos numerador y denominador en factores - 2?52
primos 425 = 5217 y 100 = 22.52,
Las potencias de base 5 se simplifican, nos queda la 17
fraccion generatriz de 4,25. Puedes comprobar esto T4

dividiendo 17 entre 4.

4,25-17 |
4

K, 5 o> )
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° NUMEROS RACIONALES. Hallar la Fraccién Generatriz. Aplicando Formulas.

Identificar el tipo de decimal y hallar la Fraccién Generatriz en cada uno de los
siguientes casos.

52,333... 6,15 4,2292929...

Primer decimal. Tiene como parte entera 52, y como parte
decimal 3333..., los puntos suspensivos indican que sigue
repitiéndose el 3 indefinidamente. El nUmero dado es un
Decimal Periédico Puro, y 3 es el periodo.

52,3333...,

Segundo Decimal. Tiene como parte entera 6, y como
: . 6,15
parte decimal 15, es un Decimal Exacto.

Tercer Decimal. Tiene como parte entera 4, y como parte
decimal 2292929..., si observamos en detalle, notaremos que 4,2292929...,
se repite sélo el 29 de forma indefinida. EI primer 2 no, 4,2292929. ..,
entonces 2 es el ante periodo y 29 es el periodo. Este niUmero
es un Decimal Periodico Mixto.

Ahora vamos a calcular la fraccion generatriz de cada uno de ellos iniciando con
el decimal exacto, que es el caso mds sencillo.

Fraccion Generatrizde 4,15:
Numerador: El nUmero dado escrito sin la coma.
Denominador. El uno seguido de tantos ceros como
decimales tiene el decimal dado.

El nUmero dado tiene 2 cifras decimales, entonces el 6.15= 615
denominador es 100. Ahora debemos simplificar a la ' 100
minima expresion.

Descomponemos en factores primos numerador vy 615= 3-5-41
denominador para simplificar la fraccion. ' 2%.52

Simplificamos las potencias de 5. La potencia de mayor 3. 41
exponente estd en el denominador entonces el resultado 6,]5:2—
queda en el denominador. Efectuando las multiplicaciones 2.5

resulta, 123/20.

6[]5:@
20
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Para hallar la fraccidon generatriz de 52,3333 primero lo
escribimos en forma abreviada, esto es

Fraccion Generatrizde 52,3 :
Numerador: La resta de dos nUmeros:
Un nUmero formado por las cifras enteras, 52, y una vez las
cifras del periodo, 3.
El otro nUmero corresponde a la parte entera.
Denominador: nUmero formado por tantos nueves como
cifras tenga el periodo, en este caso 1 cifra, serd un nueve.

Efectuando la resta nos queda, 471/9.

Descomponemos numerador y denominador en factores
primos, 471 =3.157 y 9 = 32,

Simplificamos las potencias de 3.

con Tu Profesor Virtual

Para hallar la fraccion generatriz de 4,2292929... primero
lo escribimos en forma abreviada, esto es

Fraccién Generatrizde 4,229:

Numerador: La resta de dos nUmeros:

Un nUmero formado por las cifras enteras, las cifras del
anteperiodo vy las del periodo.

El ofro nUmero corresponde a
anteperiodo.

Denominador: nUmero formado por tantos nueves como
cifras fenga el periodo seguido de tantos ceros como cifras
tiene el anteperiodo. Periodo: 2 cifras, Anteperiodo: 1 cifra.

la parte entera vy

Efectuamos la resta del numerador

52,3
5932 523 -52
5232 52352
9
52,3 = 471
9
52321
523 = 157
3
4,229
4055 = 4229 - 42
4055 = 4229 - 42
990
4,229 = L87
990

Nota: Los divisores primos de 990 son: 2, 3, 5y 11,y 4187 no es divisible por ninguno de

ellos. La fraccién no se puede simplificar mas

4,229 = ﬂ
990

> )
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NUMEROS RACIONALES. Fracciébn Generatriz de Decimal Periddico Puro.
Construyendo Ecuacion. Ejercicio 1.

Decimales periodicos puros. son aquellos en los que la parte decimal estd compuesta
sélo de cifras que se repiten indefinidamente.

Ejemplo

—_ 7,14 siendo catorce el periodo o cifras que se repiten
714=7,14141414... indefinidamente

237=2373737... 2,37, siendo 37 el periodo

1,473 siendo 473 el periodo o cifra que se repite

1,473 =1,473473473... indefinidamente.

Fraccion Generatriz de Decimales periédicos puros
Existen varios procedimientos, todos vdlidos, veamos paso a paso como obtenerla.

Primero, escribimos el nimero como la suma de un 714=7+014
entero mds un decimal periddico. ' '

Veamos el procedimiento primario para hallar la fraccion generatriz de la parte

decimal.

Indicamos la fraccidon generatriz que queremos hallar 7.14=7+0,14
con x, por ser una incoégnita o valor desconocido. X

Multiplicamos la igualdad por la unidad seguida de X =O,TZ
tantos ceros como cifras tenga el periodo. .

El periodo tiene 2 cifras, multiplicamos por 100. 100x =100-0,14

Cuando se multiplica por la unidad seguida de ceros 100x =14.14
se corre la coma a la derecha tantos lugares como '
ceros haya.

Nuevamente separamos en un numero entero y un 100x :]4_,.0,12
decimal periédico.

Sabemos que 0,14 periodo es x, pasamos esta x 100x =14 + x
restando al ofro lado de la igualdad.

100x —x =14

Efectuamos la resta. 99x =14

Los divisores primos de 14 son 2y 7, y los divisores X =M
primos de 99 son 3y 11. No hay divisores comunes. La 99
fraccion se queda asi

Sustituimos la fraccién obtenida en el lugar del 714=7 +M

decimal periédico 0,14.

T > )
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Efectuamos la suma de fracciones. 7714 = 7-99+14
' 99
Los divisores primos de 99 son: 3y 11, que no dividen 7714 = E
a 707, entonces la fraccion no puede simplificar mds. ' 99
7[]/-4\,: ﬂ
99

° NUMEROS RACIONALES. Fraccién Generatriz de Decimal Periédico Puro.
Construyendo Ecuacion. Ejercicio 2.

Aplicaremos el mismo procedimiento pero de ],4/7_5
forma mdas sistematica.
Tro. Escribimos el nUmero como la suma de un 1,473=1+0,473
entero mds un decimal periddico. X
2do. Designamos con x la parte decimal. 1,27_3\= 1+ X
x =0,473
3ro. Multiplicamos de ambos lados de la igualdad 1000x =1000-0,473

por 1000, el periodo tiene 3 cifras.

Cuando se multiplica un decimal por la unidad o
seguida de ceros, se corre la coma a la derecha 1000x = 473,473
tantas posiciones como ceros tenga.

4to. Separamos de nuevo la parte entera de la 1000x = 473+ 0,473
parte decimal.
5to. Sustituimos el decimal periddico 0,473 por x. 1000x =473 + x
éto. Despejamos x. 1000x —x =473
999x =473
_ 473
X e
999
7mo. Sustituimos la fraccion en x en la ecuacion 1 mzHﬁ
del 2do paso. ' 999
8vo. Efectuamos la suma de fracciones. | 173 = 1472
T 999

Los divisores primos de 999 son: 3 y 37, que no

dividen a 1472. La fraccién no puede simplificarse
mdas
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° NUMEROS RACIONALES. Fraccién Generatriz de Decimal Periédico Puro. Aplicando
Férmula. Ejercicio 1.

Ahora veremos coémo hallar la fraccion generatriz de los decimales puros anteriores
de forma mecdnicay rapida.
Nota: Este procedimiento estd basado en la técnica de designar la parte decimal
con unax, pero toma sélo la etapa de las operaciones en la fraccion.

La fraccidn generatriz se estructura de la siguiente forma:

) Cifras de parte Cifras de
Decimal _entera y periodo parte entera
Periddico Puro Tantos nueves como

cifras tenga el periodo

Para 7,'1'2: Para 1,71?3:
7,TZ—7]4_7 1,4/7_§=]473_]
99 99
77a= 27 1,473 = 12727
9 999

NUMEROS RACIONALES. Fraccidon Generatriz de Decimal Periédico Mixto.
Construyendo Ecuacién. Ejercicio 1.

Un decimal periédico mixto es aquel cuya parte Decimal Periédico Mixto
decimal estd compuesta por cifras que no se

repiten, llamadas anteperiodo, y un grupo de Anteperiodo

cifras que se repiten ilimitadamente, que Parte Decimal

constituyen el periodo. Periodo
2,4595959... Anteperiodo: 4 y Periodo: 59, En forma abreviada: 2,459
17,5080808... Anteperiodo: 5 y Periodo: 08, En forma abreviada: 17,508
30,21333... Anteperiodo: 21 y Periodo: 3, En forma abreviada: 30,213

Hallaremos la fraccidn generatriz de 2, 459

1ro. Designamos por x al nUmero X = 2,459

2do. Multiplicamos ambos lados de la igualdad por 10. 10x=10-2,459

Nota: multiplicamos la unidad seguida de tantos ceros 10x = 2459 _J

como cifras tiene el anteperiodo. Con esto obtenemos
un decimal periddico puro del lado derecho.
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3ro. Multiplicamos ambos lados de la igualdad por 100.

Multiplicamos por la unidad seguida de tantos ceros
como cifras tenga el periodo.

4to. Con

y _J estableceremos un sistema de
igualdades.

5to. Restamos lado a lado las igualdades.

éto. Despejamos x pasando 990 dividiendo al ofro lado
de laigualdad.

2435 es el producto de 5 por 487, que es un nUmero
primo y 990 es divisible entre 5 por terminar en cero.

7mo. Dividimos numerador y denominador entre 5. La
fraccion obtenida es la fraccidon generatriz buscada.

2455:@
198

con Tu Profesor Virtual

100-10x =100-24,59
1000x =2459,59 [}

1000x =2459,59 7))
10x=2459 [

1000x = 2459,59

~10x = -24,59
990x = 2435
2435
X =
990

L 2435+5 487
9905 198

° NUMEROS RACIONALES. Fraccién Generatriz de Decimal Periédico Mixto. Ejercicio 1.

Hallaremos la fraccién generatriz de 17,508 y 30,213

1ro. Designamos por x a cada nuUmero
x =17,508

x=30,213

2do. Multiplicamos ambos lados de la igualdad por la unidad seguida de tantos ceros

como cifras tenga el anteperiodo.

Anteperiodo: 1 cifra
Multiplicamos por 10

10x=10-17,508
10x=175,08 [

Anteperiodo: 2 cifras
Multiplicamos por 100

100x =100-30,213
100x =3021,3 [}
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3ro. Multiplicamos ambos lados de la igualdad por la unidad seguida de tantos ceros
como cifras tenga el periodo.

Periodo: 2 cifras Periodo: 1 cifra
Multiplicamos por 100 Multiplicamos por 10
100-10x =100-175,08 10-100x =10-3021,3
1000x =17508,08 (71} 1000x =30213,3 [}
4to. Con las igualdades 1 y 2 de cada caso estableceremos un sistema de
igualdades.
1000x =17508,08 (71} 1000x =30213,3 ()
10x=17508 [} 100x=3021,3 [}
5to. Restamos lado a lado las igualdades.
1000x =17508,08 1000x =30213,3
~10x=-175,08 ~100x = -3021,3
990x =17333 900x = 27192

éto. Despejamos x pasando 990 y 200 dividiendo al otfro lado de la igualdad.

X_17333 X=27192
990 900
Los divisores primos de 990 son: 2, 3, La descomposicion de numerador y
5y 11,y 17333 no es divisible entre denominador es: 27192 = 23.3.11-103,
ninguno de ellos. La fraccién no se 900 = 22.32.52, el M.C.D.es 12.

puede simplificar mas.

éto. Simplificamos la fraccion del 2do caso dividiendo numerador y denominador

entre el M.C.D.
_ 2719212 2266
900+12 75
Fracciones generatrices
— 17333 _
17508 = 500 30,213 = 2266
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° NUMEROS RACIONALES. Fraccién Generatriz de Decimal Periédico Mixto. Ejercicio 2.
Busquemos la fraccién generatriz de 17,508 y 30,213 de forma mecdnica y rdpida.

La fraccidén generatriz se estructura de la siguiente forma:

_ Cifras de parfe entera, Cifras de parte
Decimal B anteperiodo y periodo entera y anteperiodo
Periddico Mixto = . p ;
Tantos nueves como cifras tenga el periodo seguidos
de tantos ceros como tenga el anteperiodo

Para 17,56?3: Para 30,21’5:
]7[56?3:]7508—_]75 30/2]§=w
990 9200
17,508 ==cc5~ 30,213=227%
990 900
30,213 = 2286
75

Es importante que en este punto tengas presente la ventaja de manejar con
destreza la descomposicion de numeros en factores primos y la simplificacion de
factores y potencias en una fracciéon. Eso lo vimos en la seccidon de Simplificacion
de fracciones, si tienes dificultades con esto, te sugerimos visites esa secciéon vy
practiques hasta que lo hagas con facilidad.
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Emparejando el Lenguaje )

Fraccion Generatriz. Es la fraccion que da origen a un nUmero decimal. Es decir, la
forma fraccionaria de un nUmero racional decimal. Para obtener la fraccion
generatriz de un decimal, debemos primero aprender a reconocer si se trata de un
decimal exacto, un decimal periddico puro y un decimal periddico mixto.

Decimales Periddicos Puros. son aquellos en los que la parte decimal estd compuesta
soélo de cifras que se repiten indefinidamente.
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Halla la fraccidon generatriz en cada caso

1. 856 4. 42,03 7. 435,54
2. 115,2 5. 70,4 8. 6,011
3. 57,35 6. 109,152 9. 29,6145

2l 4 1387 7 39199
25 33 90
2. 976 5, 634 g, 4l
5 9 90
3 1147 6. 109043 9 8144
20 999 275
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